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Qlrd)imebeé unb ber Schüfet

3u SlrtøimebeS fam ein wißbegieriger Jüngling, 
2Betøe mitø, fpracfj it ju tøm, ein in bie géttiitøe Äunff, 

©ie fo berrlttøe grutøt bem æaierlanbe getragen
Uub bie Wahren ber ©tabt tor ber Sambuca befdjügt 

"©åttlitø nennft bu bieÄnnfi? Sie ift’^, erwiebert bet 
ÜBeife,

«über baé ivar fie mein Sobn> ejp Øé betn Staaté 
gebient.

SBiKR bu nur grüdjte »bn V}t/ bie fanü aittø bie Sterbliche 
jeügen,

■» SBer üra bie @öttin freit> fiitøe in tør nitøt bab 2Betø,”

S rf) i 111 r»



•Oeb min Stagning i matöematifFe Shifter ftebte i 
oftere paa ©reber, bvor ffarmonifFe Staffec nwvnteé. æ 
gjerlig efter at fienbe bem no^re, fegte jeg i be matb 
ntatifFe Shifter, jeg fjer fan overhtnme, men traf iff*. 
Sefinitiouen i æolfii (Slementio 2lnal»feoo §. 186. 3 
befluttebe berfor »eb ^jelp af benne definition og af 
SBemarfuingcr, jeg kiligf>eb»viio basbe gjort, at.unbe 
fege biffe Staffers GgenfFabet 03 at fremfatte bem i 
fammenbangenbe Orbeu.' Kefnltaterne af benne Unbt 
fegelfe er bet jeg betveb fremlægger, og bulb Ufulbfoi 
menbeb tonbige Safere ville unbflpfbe meb mine $jelr 
mibleré fragmentarifFe SScfFaffenbeb, og berfor bebomi: 
tneb Sfaanfombeb. æeb Ubforelfcn fanbt jeg at ben 
Materie, b»ab be barmoiiifFe Kaffer fel» augaaet, 
temmelig ufrugtbar, men at ben fan fore til meget int 
reSfante Semartninger over abfFillige anbre Kaffer, bvc 
yaa §. 13 — 15 l«æ tjene til Stempel. Siffe Kaff 
tunue fortjene en nærmere betragtning, fom firben il 
benne @aitg tillaber mig, ba jeg uforventet er truff 
paa bem. 3miblertib tjene be til SBeviib paa, at na 
man fuger, finter man, om juft iffe bet, man lebet 1 
tet, faa bog nubertibeu noget æebre.



I.
^re tre Sal a, b 09 c-fadebeS beffafne at a — 

b c — a; c, figeé.biofe tre Sal at ubgjore 
(ammen O an gen be barm o niff Prop>ort 

o n. ®h Stæffe Sal, ^noraf ^ver tre paa ^in; 
iben folgenbe ubgjore en fammenbangenbe.^ 
oniff proportion falbeö en batmoniff P’vo;

eller Salr^ffe.

:y . §. 2.b . ;
ii ^re tre. paa Ijinanben fø^enbe. Seb i en
oniff Staffe .k) 1, .x,r ^n&eé af proportionen 

— 1: 1 — x ~ k; x, x ir 7]~rj. ^oranbreö 
5fe tre ©tørrelfer til ærøfer meb ecnS ScellerA 

k 1 k 1 k 1 ,
oe' be —, Y1 riT2l* feeé at tre 
a ^inanben folgenbe £eb funne ubtrpffeö.font 
wferz . Ipié Sceffere ere bet famine Sal, men 
ié 9?æ&nere ubgjere en faintnenl/oenøenbe arit^« 
itiff proportion. .

•Ä ' . §• 3«
Sdgefig niaa enhver Ijarmoniff StæFfe funne 

trpffeö veb en Staffe ^Brpfer, I)»ié Saltere ere



$

Det (amme Sal, men l;biö SRmere «fegare e 
aritljmetiff ^rogreéfion.

€n ^armoniff Siæffe fan berfot i SUminbelt! 
Ijeb fremßilled nnber ben ne §orm:

a a , a a a—/ ,. f ____/ _____ _____ __ ♦••*
b b + d b f 2 d bf(n—l)d b — d+nd

bbov n ev Eiferen og d fan bare enten pofttib eße 
negatib efter 9iæffené S5effaffenl)eb,

§. 4. ..
Gre be to ferfle Seb af en ^drmonijf 9t«ffe 

eg B, bliber efter §. 2 bet trebie -—/betleri 
2A—B

AB- . . . A B.—.—_ bet. ote --------------------— ,
?A4-4B (ri — I) A— (n—IB) \ Æ :

STt Ubtrpffenei gbie og 4be fMnnef^T<Jnbr, 
bet ene til bet anbet herber fiepte at eøttbre 
Nemlig A=’,B = _L_; a= ALd, b = Z 

b ,fe+-,d A-R A- 
fjbor d altib fan bejlemjiieé faalebeé at a cg b bit 
jjele Sal beb at fatte d ~ A — B, ijvorbeb a b 
bet Å B, b—B 0^ d 2; A —B.- ‘ rrfi

• & Sv
Snegle €£eæpferfqnne opltife bet foreggaen 
€r A _ 5, B s, Miber bet treble Seb 4s° 

40 __ 4°
so, bet alminbelige £eb
Ijbilfet bliber negdtibte naat 3 n > n, altf 
fra bet fjerbe £eb af.

®re be to forfie Se^ 6 og 8 er a48, b “ 
»gd—-2, altfaa (§,3) bet alminbelige Seb^ 

Ijbot bet femte Seb bliber nenbeligt fotmebelft 9?i



w®
nerett io— io ~ o. 2)e Seb nf benne Dtæffe 
:re nemlig:

6, 8, ,12, 24, * , — 24, — 12 0. f. v.

§.6.
X'téfe Stempler vife, at nogle Seb fttnne tave 

negative og enbog uenbelige. gelgenbe betragt* 
ntnger vife, naar og Ijvorvibt biéfe Salfælbe fint 
be Steb.

O fal et Seb væve negativt, faa maa i §. 4. 
(n — 1) A — (n — 2) B <J o eKer (n — 1) A <J 
(n — 2) B, følgelig __ < »g ba n fan

B rt-—i
mobtage alle Sarbier, følgelig ogføa væve ~ 

n—2 ’ A
^voweb —; føvanbreé til 1, ntaa 57 vare <enb 
i, bet et A <; B, naar Steffen ftal Ijave negat 
titføSeb.

2If Steffen (i §. 3. fee^ bet famme r'fyi' naar 

fjer et Seb ftal blive negativt maa b (n — 1) d 
tave negativ, bet ér d maa være negativt, og altt 
faa anbet Séb fføvré enb førffe.

Ubtrpffet i §. 3. vifer, at naar ef ?eb er negat 
tivt, ere alle be følgenbe bet ogfaa; for af bet 
fiemme Iføor mange pofitive £eb Steffen inbe^ol; 
ber, belføver man altfaa fnn at føge l;vab 23avbte 
n ev^olber for bet førfte negative £eb eller for bet 
uenbelige, fføorom nit flray ffal Ijanbleé.

§. <£. ør Ar7,B~15, faa er Ä <* 

følgelig 15 n— 30 > 7 n—7 eller s»> 23,0. 
n> %* / faa at allerebe bet trebie Jeb er negativt
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€r d ~A — B poftiv, altfaa A t> B &ifet 
formlen i §. 3. at intet Seb fan blive negativt, 
meb mitibre man vil antage negative ^nbiceß. 
ffiaav A> B, bliver ogfaa ethvert folgenbe geb 
minbre enb bet foregaaenbe.

©fal et geb være uenbeligt man beté Stevnet 
vare lig o, x (n— j) A — (n^-2)B, hvoraf ub: 
lebéå n ~ 2 B — A — i i- — --- - og bh n (Tal 

vare etljeelt Sal, maa B — A vare en Sivifor af 
B øg berfor ogfaa af A.

Sette er (jvab ber i Sllminbeligl^eb fan være 
at agte veb be enfeite' geb i en ^armoniff Steffe.

§. 7« ,
Om ben fiele Staffe fan bette bemærfeé at mati 

fan fottfætte ben til begge ©iber veb at. fatte n 
vofttiv ;og negativ bvotveb man efter forrige §. 
fan bebomme mob jmilfen ©ibe ber falbe pofitive 
elfer negative ellet .^ofitive og negative, geb.

Sit fortfafte en given Stetfe foran bet førfte 
geb, eri>etfamm,e fam til enSteffe, Ijvié fatftegeb er 

anbet—— ,’at foge be vorige geb. Set geb 

i ben faalebeé tilbage fortfatte Svaffe, (jvié Slfs 
fianb fra Siaffené^Begpnbelfe ér m, bliver altfaa 

a
b — Gn — i) d.

Sil man unberfvge, Ijvab Seffaffenljeb Steffen 
maa Ijave for at be negative geb funne væve lige 
fröre meb be pofitive belaver man fun at fette

-a____ — — ■____ a____ _ eilet b*V(n — Cä 
^(n — i) d b — (m — i)d
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(m — r) d b, hvoraf m — n —• 

--; ba m — n„ maa.mm et fyeelt Zal, er <1 en 

gactor of 2 b; faaofte berfor ett Dteffe inbe; 
gelber et uenbeligt £eb, ere be paa begge ®iber 
beraf liggenbe £eb ligefrore og mobfatte: f. (?. €r 2 
b -- ia, d — 2, foa er Steffen meb fine ^nbiceS 
— 4 — 3 — 2 — i o'i 2 3 . • .

a a ( a a a a a
— 4 — 2 o 2468 io** 
doer forefommer bet nenbelige Seb - forbi <i er en 
‘ o
gactor of b. (§. 6.)

<£r 2 b — 6, d ~ 2, bliver Steffen. .
— 3— 2— Ioi23 4 ;a a a a a a a

? 3 H
Jper forerontmer intet nenbeligt Seb forbi d eel er 
en factor of 2 b, men iffe of b.

®r 2 b — 6, d — 4 bli'oet Steffen/’
— 2 —i 1' o I 2 3 -

a a a a a a
— 5 — t 3 7- H *

£et forefomtner intet nenbeligt £eb pg be negets 
tive funne iffe være ligeflore nieb be pofitive,. bo 
d ^verten tt en gaetor of b eßet of 2 b.

■’,/ .■ ..

Sf^ber imeßetn to givne So! P o,g Q finbe& 
et vift ^ntol (n — 2) Sol, font tißigemeb fjine nb? 
giøre en ^armonij?Steffe of n£eb, igbfeeå letgteni« 
gangémgoben af bet foregooenbe;

9)?an foronbrer nemlig be to givne Sol til to
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PQ PO PO a
Profet meb ettté Sarter 77 og ~f fatter y— 

V — rZTT^Td °s Memmer (jmf a, b og d; 

men ba ber ere tre ©torrelfer at beftemme, og fun 
fo ligninger givne, fan man antage en af be u6e; 
fcemte efter 93 eljag f. €. fatte a — PQ, (jvorveb 

p—Q ■ -
faaeé b — Q, <1 ™ og af a, b pg d funne 

nu arte SRæffené Seb pnbeé efter §. 31- j

§. 9- *

©atter man i §. 3. - S og biötbever 
ben bev opfijKebp alrøinbelige parmoniffeSlaffe meb 

I bliver kvotienten 1—--r - 1 r -—-r . . . . 

- -y, fcwmot!.^^ fart 

fremftirteé unber benne .®oim:. m 'Mi, 
a--------------------------------+ ■ l_ ; •; ----- )
b C "”14- 5 I 4-2 5 ‘ J4-3 5’’’ T I^(n— 1)5)

§. 10.

■ -'Ännbe man gltfaa firibe ©timmen af benne 
i . r . 1 i .... .1

SRaffe; i -i- .i"i+rin-ox

vilbe man og fnnne beftemme Summen af enljoet 
gioen IjarmonijT 9?æffe. €D?en at ber iffe fan giveé 
noget alminbelig gjelbenbe fmitmatorifPSfe for en 
faaban §otm af en ^armpniff (Raffe eF tpbeligf 
betaf, at ber iblgnbr benne Staffed Seb fan fore.' 
fomme uenbelige, tyvoröeb ben ©mn
feliver ubefierøt. •



Ir 

§. ir.
$og var bet maaffee muligt, atber funbe op; 

bageß SÄaaber, at {wbe (Summen af »iSfe ^avmo; 
nifte (Raffer, ?eb alle bare enten »ofitibé eller 
negatioe, f, 6y. n'aar 3 est et pofitibt Ideelt Sal, 
fom t btéfe: /'■' ‘ "

1 / 2 / 4/ 4/ ’ » ‘ ‘ Ü*
V fr i, f, • ö-,^6-

Summen af Cbabraterne af ben førfte af biöfe 
Siafferß reb ..fortfatte t bet uenbelige er — gg, 

Tf 
(Sum-m'ém'af— ^''Oi f. b. (< 
Euleri introd. in AnaL Infin. t. i, §. iffy til I??)* 
Cg ba biéfe (font man »el fan falbe bem) Ijoiere 
^armoniße Staffer funne fummereg, »il »el og en 
tilfommenbe^i^er tunne ftnb.e-.Sutnnieii 0- ben 
ftmple-ljarmpnifFe Siaffe. Satpmj170 Iwj 
(Juler f)t>orlebei3 Supimen af be.lt^;l£otenf^ af 
benanbenStaffe .■

i/f/f/ f,Mnbe$,j ■

■ ■ ' §. 12. ’ . J

(Jr enb iffe Summen af nogen uenbelig $iarm$ 
niff Staffe befjenbt, »eeb man bog Lmjgle Silf«6 

be§orffjeflen imellem CO Staffers Summer. Sga; 
lebeé er

I — i -i- 4 — 4 + 4 — 4 + 'f — f o« f. »• ; 
Jig ben ^pperbolffe gogarit^me til Safle.t 2, ^vilfen 
er 0,6931471805595.



IS

Sigefaa er kummen uf tenne Statfe meb af; 
tefknbe Segn ,

I .-■— — -i-- * —. — -1« — - _I_ 4~ —.—- -J—* 3 ’ 7 ‘. 9 XI 1 ,36# XS ♦*♦

ligjw —0,7853981 633974...
©a be enftite ?eb af be i forrige §. omtalte 

uenbelige Staffer, IjviS Summer ere befjenbter 
Iigefaa»ef funne bare ^ctenfer af btéfe Staffer 
meb ßfbeylenbe Se^n, fom of be ber fremfatte po; 
ftiire, faä éf befmaafte’e 'fürf Statler meb afoep 
lenbé Segn, jog Staffer af be lige ^otenfer af biéfeé 
tab, fom vil fiutne labe fig fummere. faalebeö. 
£)og flere .betragtninger lyer^er Jilitaber. Sium; 
tuet tffe. tar. .- ..^a p . y
* t > ■ . t jf- • r * ’ • y Z •• •’

§• 13» 7. r .

'■*' S)a man fan-fnbe Stimitien af enfjoer enbelig 
$mwniff-Staffé‘ tab efterbaanben tatabbete be 
enfeiteSeb ffftamétt fan bette tjene til at finta Sumj 
men af taéfe uenbelige Staffer, ber ere ligefiore 
meb be enbelige (jafmoinffe. ' ?

Saalebeé: ba be ftbfle tab i en ueubelig ^ar; 
moniff Staffe forfbinbe, er.etiler enbelig Staffe 
øgrffjellen imellem to uenbelige. €r ,f% €y. Staf; 
fen benne: " " ;" ''
‘ ' i "b I + ø'J'-i I + ■•'••• 4- § “ S ' 

faa er

©utaratatat nun tat tat« tab i ben neberfieStaffe
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fra bet bemeb eenßftaaenbe i ben øverjle, faaeé:
c — —_ I - .... 4- —■----- j----------- ”|■-t T

— I (n+-1) ~2(n-t-2) 3<n-+-33 4(n-4-4)
©ætteé n — j, blivet S — i, allfaa

T — J* —* -2- — •t*' *4*1 1.2 ’ 2.3 1 3-4 4.5

3' benne 9i«ffe er bet mte Seb — ^^“5 ° 3 

bet fummatoriffe Seb — —

©ætteé n ~ 2, bliver S “ ij, altfaa
.   2 2 . 2 , 2I2 --- ------4..----- -j----------4---------4. -4-

1.3 ' 2.4 3.5 4.6 ‘
Sigefaa et

• 3 U
0. f. V.

©cetteé i -fr fr -i- fr -fr fr -fr -fr — -——S, faa et 
2n—I

y I t y "fr fr "fr fr "fr "t"
S ~ S _ i i i

) 2 n-H Jn-H ” 2M-5 ““
og naar be eené|taa«nbe Seb famleå,

o __ 2 n , 211 , 2 n , f
i(2n-4-D 3(2n-f-3) ‘ 5(2n4-5) ‘ -

©atteé n ~ i, bliver
„ ‘ 2,2.4.2.2. .S — I — - -j- — "i' — -fr---------  -fr “fr 

, . 1.3 1 3.5------5-7 7.9 9-11

^vov bet alminbeh'ge Seb er — (2 in—i)(2ni4-i)
2 xn

og bet fummatorilTe =3--^?
Sigefaa er

■ -r 4 . 4' , 4 . 4 . .
I -j- ~ — ...» ----------4.

3 1.5 3.7 5-9 7.11
•x-x— Ö‘ 6i6 • 6 , .

7 «4.., i .4.,. X ------- ...Sm. —M. -r
3 ‘ s !■ 7 ’ 3.9 1 3.11‘ 7.13 '

V. f. V.
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spaa beutle CDtaabe furtne utallige uen'belige 
Sieffev ßnbeS, (;»ié (Sunt er befjenbt, faaoel for 
et uenbeligt font for et beßemt SIntal Seb.

Stemlig Summen af m Seb afben 2^tsfFe, forn 
er lig i 4- *' er — —?....4 —m— ; af iben

Staffe > forn er — r 4- f -f* f cr Summen af m 
m , m m

Vph ■ --- - -T — + ’—   0. f» f»— i(ni+-n 1 2(m-H2) 1 3(m4-3; ’* 1
Slubre SKarféligheber og inbbprbeé Sielationer 

teb bi^fe uenbelige Staffer tillaber Siben mig iffe 
benne ®ang at ubfore.

§. 14.
ßn enbelig barmoniff Staffe: i +- -1 —

J ' M-d H-2d
4—L_------L_ 4--------- fan ogfaa for;

1*4-3 d 1^4<i 14- (n—i)d
tanbleä til en uenbelig Staffe paa benne SJtaabe:

i — i
— i _ d _ ds dd — d’ 4« — 

14—d
—“i—sd-J- 4<3- — sd’ + ißd4— 33d5 4-~ 
l+-2d
- ~ I — gd^gd2 —27d’ 243d’4"

1 — i — 4d-j- ifid2 —64s 4-2j6d4— xo24d’'|“ 
I-Wd ■

« . , 4 * i 4 • • •
t — i—-Ud-bh2de — n5d’ 4-n4dd—it’d5-H—

SIbberer man to eller flere af biéfe Staffer, 
faaer man anbre uenbelige Stafferr ßviö enbeligt 
éum er lig Summen äf be Seb af ben ßatmöniflh 
Staffe, font (»are til bem.. £)og »il bette »et ifft 
v«re affpnberlig Stptte til Summeringen af Staf 
fer, ba bet for bet meße vil vcre »Mffeligt nt et 
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fjenbe om en gi&en uenöeltg fe er ©ummeit of 
flere øf £ine Slætfer.

U*
©iviberermatt offe Sei .bene i bett ttenbdige Stceffe

i -+ -+ \ -+ g -+ ? -t- i -+ “ M
meb 2, fremkommer bénrfø Slæffe 
s + i N — s M>
Sræfleé m N fro M, Sliber Sleben
I 4- -f- 7 ~f~ "9 •+■.••*' -- R
R ffulbe akfaa nære _ N 03 bog er [jaert Seb i R 
flerre enb bet bertil fvorenbe i- N\

©enne ttlfpnelaber.be Urimeltgljeb fjcebeé fattig 
beé: gjaar JWfen M. er

i + 4 + 1 +4*' . 4v
faa er.N •

a + S.-ti-’i’f+ät+" -H+rh 

^•4-1“+^ 
altfaa R

x r t , * __ i .
• . +- M+-1 >4-2

— ■— -öer er nn npaatoialeligt R — NT — 
J M, og følgelig R —M40- 1 —f-t-f — 5+-

I _ Ä , I 2
1? * » ftj -4—2 co -+—4 «8 4—5 * • •
SRen, font bet er anfort i §. 12. . .

T _ _ X _._  T __  £ , I __ , I ,X O •+— g 4— < 6 7*— ♦ ♦ *
er lig bén naturlige Sogariføme tit Satlet 
Slltfaa er—— ■<-=/ -+- ' •..........’ _ n “fru— A .1 -1_ • ♦ ♦ * ♦

r
~ l Sog. nat."2. — 0,34657359 ... —

2 3.4 5« 7 8 >»
footaf feeé, at en Slæffe uenbelig fntna Salfuntte 
^abe famme Sumz font en SHæffe enbelige.

ttlfpnelaber.be


tarnen begynber W (September og bribes i benne Serben: 
Cf r ift Iige^^) rß»er.

gormibbag. (Sftermibbng.
SKanbag ben 5te . . . ©anf! (Stiil. . . ♦ ♦ ♦ ♦ ♦

StrSbag - 6tt . . . Satinff <Stiil. . . 
SJ? u n b 11 i g e prøvet.

ßnSbag -7b« . '©reeff. . . ' , . . . . $ebraiff.
Soräbag • 8be '. . . Sieligioiv . •. ♦ ? . . . \ . -
grebag - 9b« . . $iftorie. .• . .
Søoer bag • lobe . . Sßatbematif. . . . - * . —“
SJlanbag - 12te . . * Satin. . . . .
SitSbag • igbe . . Sranff. . . . . . . . sw.
SorSbag • isbe . , . Seograpbie. . . *' ♦ ♦ • ' ♦ 7
grebag - i6be ♦ . . Sanft . ♦ . • ♦ ♦ ♦ « .♦ 1

Sen öS anbetroebe UngbomS gotælbre og ^movenbe fme[{om anbre CfoknS fSelpnbere 
inbfcybeS petveb til at ooerme bramen og ben Søjtibtligbeb, tjvormeb ben flutteä ^ßuerbagen 
hm TThe nm Grft«mibbaaen ÄL 3.


