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Neroarende Afhandling er en Omarbeidelfe og Udvidelfe af Forfatterens, til det Komgelige
" Danffe Bivenffabernes Selffab indfendte, Befvavelle af den for Aavet 4813 fremfatte mathematiffe
Priig-Opgave, hoilfen til Selffabets Jilfredshed blev oplaft of Hr. Profesfor Schrader i Thbingen,
OmendfEiondt nu denne Forfatter fenere har udgivet fit fronede Priis-Strift (Commentatio de sum-

. e @ a @

matione seriei T d)+ (brad) (brad) (b_:__;: s d) ....... Auctove Eduarde Schradero,
Vimariz 1818) haaber jeg bog, bet i¥fe vil vare Mathematifens Ynbeve ubjert, her at finde famme
Wmne behandlet paa en anden Maabe og dette faa meget mere fom min Affandling inbeholder
Gummeringen af nogle fleve uenbdelige Meller end ben i Sporgsmaalet involverede, ligefom det ogfaa
vil befinbes, at den af mig angivne Silnwrmelfes - Methode hurtigere fover til Maalet end den af
Hr. Profesfor Scdhrader beftemte, Cndnu maa jeg tilfoie at den forfle of mine Oplesnings-Metho:
der ber fremfreder langt fuldftendigere.end bden var, bda den tilfendtes BVivenffabernes Selffabet,
Hoorimod den anden neflen ev bleven albeles ufovandret,

———

Jorfic Oplodnings - Methode.
S 1.

N.

, _ , a
W)?ﬁ):_c— <B—_@l— Z—T—%)’ o. f. ., bliver den uendelige Rwkle b——-———(b o

1
(b+c> G b+c) (b+2c> (6430) m—m)

a a - 1 1
T 00730 T BF e etea TS ( b T ote b4ae

4+ ?;;174?—1):50 e ) Swtted nyu Summen af den forite Rekle =S og af den

3 a
fiofe=—==s, er ‘S=‘§' s

S Reeften s afverlede Teghene + og —. For det Tolgended Syld ville vi ogfaa
betragte de Hwffer, Poid £ed alle eve pofitive vg foerte Gummen == ‘s {aaleded at

-

) 1
=t m+133r‘37c+b+4c+b+5c

(1)
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Sndtif videre antaged ot b og c ere bele, pofitive og indbyrded ubelelige Tal, fams
ot b—1 Lo R

S‘ 2’

2545 o x xb+e
- - i ¢ 2 N —_— b— . —
F Bae Da mu, i Felge Integral - Regningen, - f xb—1 g ; =
ﬁb-{-c—l dx; 0.f.v., finded peraf s= f (xb—x —_— xb+e_:+xb+zc—1_x§+5c_x _____ ) dx
xb—-1dx
_— b bo-o— btac— — —
/1+x° g’s__f(x 1 wbte—t e ghtee—1 L btBe—r, L, ) dx =

xb—1dx
f 4—xc
Begge disfe Differentialer findesd integrevede hod Guler i Hans: Institutiones cal-
culi integralis, 1f¢ Deel, Side 45-51, og jeg behovede derfor tun at henvife devtil ;
men med Henjyn il den Unveribelfe, vi her giove af didfe Jntegrafer, anfeer jeg folgende
Udwikling mere pasdfende, :
§. 3
Detfom en vilfaarlig Cirfel-Bue fwtted =—¢ og Radien ==1, da er, fom betjende,
(cos p-4-singy/—1)°==cos cp +-sin cpy/—1 ; alsfax omvende V cos cp—-sin cpy/—1
= cos (p + sin g V——1 elfer, naar vi antage cp == y, V cosy < sin yy/—1
__..cos—— -+ sin ——zp V'—1.  Nu bar enhver Rod {aa mange fBoatbier fom Robs

Erponenten hav @enbeber, vor Rod - Seovvelfe folgeligen ¢ Vwrdier. Og vitfeligen inbes
boldes alle Rebderne til v cosy-siny J"—1 i dette almindelige UdEryE: cos— (y

-+ m . 360°) + sin "g‘ (w-+m.360°) 1 "—4, Yvori m enten er Rul eller erhvert eelt
Tal, fom er mindre c.  Rigtigheben heraf fan faaleded Levifed: efter det Foreganende ev
(cos ~:*(w+m +360°) +sin -:—(w +m . 360°) ¥ —1)° == cos (y + m . 360°)
A-sin (y +m.360°) )" —1. € nu m==0 eller s heelt Tal, da cr cos (y -+ m. 360°)
== cos y og sin (y -+ m . 360°) = siny, bvoraf felger at (cos —:— (y 4m.360°)
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sin _:_. (4m . 360°)y/—1)° == cos y-}sinyy/—1 og omvendt V cosy -t sinyy/—1

1 . 1 '
= cos— (y+m.360°)+sin —(w -~ m. 360°) )" —1. 3 betee Ubteyt fustes
for m eftexhaanben 0; 13 23 3; 450000 indeil det Tal, Der er 4 mindre end c.
Satte vi m == c elley m > c, fremFom derved bog e anbdre end de allevede beffemee
Rodder.
§. 4.
Af ben i foregaaende Pavagraph angione Fovmel, Funne vi nu betjene 08 for at be-

{femme Robderne faavel af den pofitive fom af den negative Eenbed.  Af den fidffe ville vi
forft ubvifle Dem og fwete devfor w==180°, hroraf felger at cosy==— 4 ogsiny=0.

Beevdievie af \/ — 1 bBlive folgeligen, naay vi faztte—i— - 180°=p, bigfe: cos p -

sin p)"—1; cos 3p 4 sin3py—14; cos 5p - sin5pp—1; indtit den fivjfe
Rod, fon Bliver: cos (2c—1) p4sin (e—1)pp ' —1. RNu er i Almindelighed
cosnp ~sin np J—1==(cos p-}-sinp "—1)?; {wtted detfor cos p-sinp p/—1

=aqa, da Blive Rodderne tit / — 1 felgende: g; a%; ad...... qe—b; gq2e-3, gac—1,
Men da g2c=1, Bliver a2c-5==a—5; @2c—3==q—3 og a2~ ==ga—* og vi funne der-
for ogfaa ubtryffe Fedderne il / —1 paa denne Maade: a; a; ad;....... a—5;
a=3; a1 €t c et ulige Tal, Bliver den midterffe Rodp—=gFe=—yq.
) 1 1
u fa —le—= = — —si — ¢
Endnu Fanevindresat o e oospTenpl—1 cos p—sin p)/—14;
51 1 R —si .
a _a5—0083p+5in3pl/_1_.cos3p ma3ppy —1; o. . v.

S. 5.

Antages w==360°, da ercos y==1 0g siny==0, Devaf finded, ved eftet:
baanden for m at fwete 0; 415 25 35 4;.... indtil ¢ — 4 og ved tillige at antage
%—. 360°=g, Rodderne til v/1 at vare felgende: cos ¢ 4sing}”—1; cos 2¢
+sin2q)”—1; cos3q-+sin3dgy —1;...... inbeil den fibfte Rod, fom bliver
cos ¢q --sin ¢q \/—1==cos 360° -} sin 360°y/ —1 ==1. Stted cos ¢} singy/—4
=b, bliver cos 2g-+sin2g 1—1=D02; cos3g-4sin3¢g} " —1=D>0b3; 0. . v. o4

Redderne til 11 eve berfor b; b2; b3;..... be—3; be—2; be—t og be—=1. Da nu i
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6
Aimindelighed be—7 = be. b—" == b—7, Funne Redderne il \/1 ogfaa ubttt)ffeé’ faate, ‘
des: b; b2 b5‘ ...... b—3; b—2; b og 1.
Gr c et lige Tal, Wliver een af Broferne —1—; 1; Lg—; s .'.‘...‘=i og den
c’ ¢’ ¢ 2

dertil foarenbe Bardie af \/ 4 Dliver da cos 180° -} sin 480° /—1 = —1, bvil-
fen Kod vil falde mide imellemt b og D2,
Dgfaa ber e b—1=cos ¢ — sin g/ —1; b—2=cos2q — sin 2¢v/—1;

—5 = cos 3¢ — sin 3¢y/—1; o.f. v |

J Drigt er, fom let fee8, ¢ == 2p og b = a2 naar ¢ I)ai* famme Bwrdie

i Deni. ]
-

§0 6‘
Af §. 4 felger, at Factorerne £l 4+ x° eve: —a-tx; —adta; —adtas;
..... j—a—ta; —aS4a; —atdw; deter (—atx) (—ad4x) (—ab

Fax)...... (—a—%-x) (—aS3+4a) (—atdx) = 14ac,  Men 1.3,
ad...... a5.a%.¢ = -+ 1, nemlig 4 naar c er et lige vg — 4 naar det e et ulige
Tal, bvomf folger, at —a—t.—a 2. —a=5.. ... .—a®.—a3.—q i alle Tilfxlve

ey = 1. Multiplicered bermed Dden nyligen angwne Ligning, findes:
(1—a—1x) (1—a—3x) (1—a—0%)... (1——a5 x) (1—a3x) (1—ax) == 1 ¢,

Nu er: i

1 __(at=):(1—a x) _ifetatea ... Fa—(e—1) go—
1—a=1x 1} x¢ 14 x°

1 (14=):(1—aPx)  4taSBadafar.. ... o} a—5(c—1) o1
1—a %% 1ta° o 1+”’”’

1 _ (s)i(t—e—Sx) __14-afafarewn ... 4 a—5(e—1) go—t
1—eSx g 14-ac

1 (14 :(1—aebx) g1t aSwdarar....... g8 (e—1) ge—1
1—abw | 14ac - 14w

1 (14w :(1—adx) _ 44adxabar ..., ... FadlD g
1—abx  qfac - 1+xe

1 (1+x°) (1——ax) 14ax-faraz..... A G

i—ax = 1+xc 1+xc
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Men ba g° 1 =0, er, i Folge Bigningemeﬁ betiendte Egenffaber, itfe allene
ata® + as...... +a54qa-3 4 g , ten vgfaa i Almindelighed gm . g3m
Fadm. ... Fa-btmdgdm L g—m — 0, forudfat at 7z hoerken er Nul, ¢ elley o
1

Muttiplum aof c.  Anvended dette paa Ovenffanende, finded
——a“‘ x 1— a—5 x

1 1 1 1

-— .. + _ _ —
= — 4 — ... —_—
c U= T 1= 1—abx Ti=as T 1—a3x
1 ) xb—l 1 < xb——l xb—l x[,_l
o = - LELEE B 3 NS
+ 1—ax 8 1+ x° c \1—a1x + 1—adx + 1—adx
xb‘—l xb—l xb-—l
+ )
+ 1—abx 1—adx 1—ax
Bibere er:
xb—l re ' al?—l
—_— = —gxb2— gq2xb3 gl e N B
1—a'x . 1—a—'x
. =— @S wb—2 — g6 b3 — qoxb—t | e R
1—a 5« 1—a3x
T gSabor— gquoatS — qiabt. + k)
1—a—x 1—a—Sx
—f:‘;—-l—— T e a‘"5 xb'—z —— a—lo xb——Z — a—15x6—4 ...... + a—5 (b_l>
1—adw A 1—adx
LA P e P S 46220
1—adx 1—a’x
A giaba— g5 gk . a—¢—v
1 —ax 1—ax
b—1 b—1 b—1 —
x x L xh—1
elgeligen blipy —m7™@ + —m—r— b ———— .. L
olgelig 1—a—1x 1—a5x + 1—adx + 1—a’x
xb-—-l xb-—l al)—l’ a5 (b—l) a5 (IJ——I)
1_“5 % 1 - ax S— 1 —a*-l x 1_a_5 x 1-—“-5 = RS .

1—a% . 1—wx 1—ax ! pooraf igfent ubledes - TF~ =

\
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1 ab—1 a3(—1) a5 N a5 (-1 a—3 (-1
© (1—-a**x 1—a3x | g—a0x 1—adx 1—a’z
a (b—l) s xb—-l dx — ab—-—l a5 (b—l)
1-——ax>; atfa tlige s = [~ = f <1—a—1x it
ab(6—1) a—5(—1) a—3 1) a (Lx))
1—a5x 7T T g —gbx 1«—05 1—ax
A
RNu er i Wmindelighed f BiCa C —C—-L( B4Cx), boor L betegner den natur:

lige Qogarttbme og A, B famt C ere beftandige Stervelfer. Anvended dette paa oven:

b—1,] 1 ,
ftaaende Differential, findes s -—f x1 +xcx= —— (6P L{1—a—1) +a% L(1—a—3x)

+as L (1 —a—5%)...... + a5 L(1—aSx)+ a—58 L(1—a3x) 4 a—b L (1—ax))
og da faavel dette Sntegral, fom Den uendelige Rotfe, hvid Sum det angiver, forfvinde
naar x =0, er den Beftandige fclv = 0.

; 1
3 ben forft opgione Reffe s ex x =1, fom indfat giver 08 5= — — (ab

LU—a)F a3 L1 —a3)4a% L1i—a....... +a=5 L (1—a5
+ a—ﬁbL (1_05) -+ “‘b L (1—a) )‘, b”ﬂfﬂ ubtl‘i)f inbef)wbe’, c feb.

S 7.
Af de i foregaaerde Paragraph angione Logarithme - Stervelfer Funne te og to paa
denne Maabde forbindes med hverandre: b L(1—a™") +a-b L(1—a)=1({ad}a"?)
(L(—a=) L {d—a)+i(ab—a—D)(L{1—a)—L {1 —a))=1% (@lta—D)

1

LQ@—a—a—")+3 (a”—-a‘b)L———a—a—- Dien i Wninbelighed ex L (2— g —)

=L (—ainy/—1 f-a—imy/—1)2 ==L (9 sin ymp)>==2 L. 2 sin 1 mp og ligeledes
ee L 1—a~"
1—g”"
4 a—bL(4—a) = (a® fa—B)Lasinipt1(c—1)(@®—a—P)La.  Paa famme
Maade findes a3 L (1~—a—3) 4 a—% L(1—a%)==(a%’ 4 a—*) L2sin 1 p+-1(c~3)
(@ — a=%¥)La; 6% L(1—a—5+4a~L(1— a®)=(a"’J-a—)L2sin{ p
+3(c—5) (a8 —a— ) La; o.f.v. Satred nu (a4 a=?) L 2 sinip 4 (a3
+a—38)Losinip (g’ 4 o= L2sinip+t...... =08 % (c—1)(a? —a—?)
Loy 3(c—3)(a**—a—3)Laf4(c—3) (0% —ag—)La..... = 2, findes

=L —gm=Lg~r=(c—n)La Derfor bliver a® L (§—a—).
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s::——:—(2[+5)/ hoor Sncee videre er at tilfoie hvid c ev et lige Tal, og da beffaner

A 0g 2 hoert af Zc Led.  Er derimod c ulige, bliver den mellemfe af Logarvithme - Stor-
telferne demme: aXbe L (1—aTe)==(—1)? L=+ L2, Wor-+ L2 gjelder naar b er

1
et lige o9 — L2 naar det er et ulige Tal. - dette Tilfwlde bliver s —= — 7(2[—}-5

4 7,2) og faavel A fom 2 beftaaer da af —— er

Heraf felger, at naar c=—1, forfvmbe bande A 0g 23, og Da b i Dette Tilfwlde
tun fan Have Vwrbien 1, bliver s=2L 2, hilfet er indiyfende af fig felv.

§. 8 .
Da Losinip=L2-+Lsinip; Lysinip=L9-+Lsinip; vf v,
Blivey Y=(a0 - a—04+a%+a—50 445 4 q=52 ... Y L2+ (ab+a—2) Lsinip
4 (3% 4- %) Lsindp 4 (%% 4~ q—5%) Lsin £p..... €r nu c rige, forfoinder
“Goefficienten tif L 25 er ¢ Devimod ulige, Bliver denue Coefficient -1, nemlig —4 naar b
er lige 0g -1 naar b er ulige. Sweres derfor (a®~4-a—0) LsinLp 4 (a3 4 a—5¢)
Lsin2p + (a5 4 a=5) Lsinip...... = /Y, bliver, hvi$ c er lige, Y=="2, og,

. . 1
hoi8 c er ulige, =T Lo-+Y; altfaa i alle Tilfelde s—=— - (‘A+2).

Da i Almindelighed a® 4~ a—¢ = 2 cos ep, bliver ‘Y = 2 cos bp Lsin £ p
+2c0s3bpLsinip 4 2cos5bpLsingp....... , et UbtrpE, Dev iffe, faavide feg
ffionner, wideve laber fig forforte, naar c er et ulige Tal.  Er Devimod c lige, vg b
altfan ulige, Fan ‘Y Beeydelig fammendrages; thi da er ‘Y=(a’4-a—?%) LsinZp 4

(a® 4 a3%) Lsin 2 p 4 (a®? 4-a~5%) Lsinip....... 4 (ale—8% 4 g—(c—5)0)
L sin t‘—é P+ (a5 4. q—(c—=3)%) L sin —2—3 P + (ale=2? . g—(c— )
c—n

Lsin —-2——p) Rueri Wmindelighed aLle—mb==qtbe qFmb==— qFmb pgsin 5P

=sin (90° — Lnp) == cos Lnp. Anvended dette paa Dvenffaaende, finded ‘Y —-
(a?4a—P) Lsin £ p4 (a3 4 ¢—58) Lsin3 p (a5 Lsinip...... — (asd
+ a—5%) Leos £p — (a3 4 a—57’) Lcosip—(abd-a—?b) Leos L p=(ab4-a—?)
sm SnEp == (a% +a—5’>) L=l s + (a5b+ a—Sb) L —Z—B ....... .. =2 (cos bp

cos P 5% cosip

(2)
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Ltang Lp + cos 3bp Ltang p 4. cos 50p Ltang4p...... ), et UbtrpE, fom vi,
for at abffille Det fra Det foreganende, ville fivcte == “, " 5 dette Tilfwlde bliver altfan
— Lo+,

Herved ex endru at evindre, at derfom Zc er et lige Tal, vil “Y beflaae af Lc2ed;

c—2
er Devimod £ c ulige, indbeholder “Y fun e Led; thi fwtted ¢ == 2/c og ‘c er et ulige

Tal, Bliver Goefficienter il det Beb fom ligger midt imellem (a®-+a—2) L sin £p og
(ale—1)b 4 g~—(c—1)b) Lsm — p (med boilfet derfor inter Led bliver at forbinbe) fol:

gende: ab’c . qa=tc, Men a—l’ ¢ = — g2ble , q=b'e = — qg+b'e  altfaa ab’c -
a—be= abc abe=10, Heraf folger, at naar c=2, forfvinder “A vg s Hliver
ba —— z b‘

§. 9

Hvad 2 angaaer, da fan den i alle Tilfwlde fammenbrageé’ til eet eneffe Qed.
Efrer §.7 er nemlig 25 = % La ((c—1) (@®—a=8) -4 (¢ — 3) (4% —qa—50) +

(c—5) (@58 — a—5B)...... ) og derfor — -10— B = — 2—15 La ((c—1) (a® —a—b)
- (e—3) (@3 — g—58) p-Ce—5) (a5 — a—50)......); men —2—1La =55La-1

5;; Lg— _2_5 Log—o = -———- o L—1, aftfas — ——B = 5;2 L—1 ((e—1)
@b—a—t 4 (¢—3) (a“—a‘*””) -+ (c—=5) Ca5” —a=8)....).

AF Sntegral-Regningen vide vi bernosz, at f == Arc.tang x, men tillige er

14
1--]—.':(:2 f<1+x\/_ 1—-'”\/ 1>=—%\/—1;L(1+x\/—-1) +

1vV/—1 L (1_.41)/—1) iyV/—1 L1 T= 5 : Rolgelig er Arc.tang x ==
I 1—x _1 — —-— H 10 s
;\/—1L1+x V—1' Antages ny x==1, bliver Arc.tang x=131 Peripheric =
. s 1_\/'T_1 _ ’ 1—/—1
im e g =aV—t LT 8 =2 V—_“ Lo =
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-—_0 ‘/_.1 . .

V=1L — = =v—1 L—1, fooref igjen L—4 =—ny/—1, Jrdfttes
ny/—1

2c2
a=58) - (c—5) (adb—a=50)...... )y eller, for Kortheds Skylp, — —i— D= —
my/—1

2¢2
eller ufige. )

, 1
benne Bardie, findes — —— 2 =— ((e—1) (ab—a=b) + (c—3) (4% —

@, For at beftemme Brdien of €, tage vi ferffilt Henfon- til om ¢ er fige

1) G c lige, b altfaa ulige, Siver €= (c—1) (@b—a—=1) - (c—3) (a3

—a—30) - (c—5) (@b —qa—50) .. ..., + 5 (ale=5 — g—(c=5)) | 3 (ale=Bb —
+ (c—3) (440 — @b — g—2b 1. a—4) L (c~—5) (aBb— g4b— q—4b | g—6D) ..,

+5 (ale=9b — gle—=6)b — g=—~(c—06)b + a—(—98) | 3 (a(c—2)b — ge—4)b — g—(c—4)b
- a——(c—z)b) + (acb — ge=—2)b — a—(c—z)b_,_a—éb) =—2c-}2 + 9 (azb+a—2b
-qib g4 4 @by a—0b, ... A a(—0)b 4 g—(c—6)b 4 (=)} 4. g—(e=0)b 1.
ale—2b  q—e—2)b) t qcb L q—ch, Ruer ge=—=q—°c = —1; gb=—g—ctb=—1
og detfor 2--a® 4= a—<b == 0, Pvoraf felger at (a?—a— ) C=—9c42 (020 4
a—2b + 04b+ a——4b+ 60 + a=60,..... — q—0b a6 q—40 — a4b_a—2b_a2b)
= ~—— 9c.

2) € c ulige, Biver € =(c—1) (ad —a=P) 4 (c—3) (8% —a~3) -
(c—5) (a%b —a—5%)...... + 6 (a(”_ﬁ)b — g—(c—6)b) +4 (qle—9b — —(c—4)8) +
2{(a(c—2)b — g=(=2)); altfan (a°—a—0) €= (c—1) (4?0 —2+4a—28) 4 (c=3)
(a40—q2b— —2b+ a—40) - (c—35) (a0 — b — g—ib + a—06...... +6 (alc—5)0
— gle=7b — g—(c~7)b . q—(c=5)b) | 4 (a(c—3)b __ q(c—8)b mm g—(c—5)0 ¢ g—(c—0)])
4+ 2 (a1t g(e=B)b — g—(e=B)b_t_q—(c—1)b) = — 9¢ |- 2 -2 (a?P - a—?F - a%P
a—4bqbl 4 a—bb....... - ale~7b g q—(e—7b . g (=B 4 q—(e—5)b | g(c—3)b
g (=08 . q(e—1)b 4 g—(—08) = — 9¢ - 2 (4?0 f-ail4-a%0.. .., +ale—nt
+ ale—=5)b +a(0—5)b + ale—1)d 4 ale+1)d -+ Q<C+5)b+a(f+5)b + qle+n8 . - a(2c—6)b
+Q(2c—4)b+ alze—2)b + azcb)" — — 9%¢.

Saaleded er ogfas i dette ilfaide (a?—a—d) € = — 2c, hvoraf € =

2¢ 2c ¢
T @t T T gembpy—i  simipy—t
(2%)

Sudfwetes denne Varbie
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i Udspkfer for — £l %, findes endeligen 1 D=~ w1 X—
c c 2c2 sinbpy/—1
T
~ Qcsin bp’ :
Af alle didfe Unberfogelfer folger nu, at
1) naar ¢ er lige og b altfas ulige, bliver
T 1
— — U
9c¢sinbp c A
Q) naar c er ulige, Dliver
T 1,
s = 9csindp e A
Gudnu Fan Det evindres, at derfom be Briggiffe Logarvithmer betegnes med Bog:
fravet Z, er i Almindelighed L4 == 2,3025851 lA.  Unvended Dette pan det Fores
gaaende, finbed:
19 ==9.2,3025851 (cos bpl sin Ip--cos 3bpl sin 3p f-cos5bplsin £p....)
1Y ==9.9,3025851 (cos bpltang 3p - cos 3bpltang 3p +-cos fbpitang ip....)

§. 10

b—l dx ] )
Betjene vi 08 nu af ’én Fremgangsmaabde,

b—1 2/ (b1 —1

ber ganfe ligner Den i §. 6, finbe vi ‘s = — / ( Bb_l x b (bz,—2;+ 535_5;

B Y b—z(b—o p— =)

SERE L alpoy X —b2x 1—ba

__(bb L(i_b—lx).l_bszu —b—2x) £ b% L (4—b—5x).....4- b= L(1—b3w)

+b-2b L(1—b2%) b= L(1—Dbx) + L(1—=x)). Dgfaa i Dette Jntegral er den
Beftanbige Nul.

Swtted nu x=1, finded ‘s =——c—(bbL(l-—b")+bsz(1—-—b—2) +

B3P L(A—b—3)...... + b= L(4—Db%) 4 b—22 L (1—b2)  b-?L(1—b)) —

1 - ,
—C—Lo; men, efter Slutningen of §. 5, e b = a2, fom indfat giver 08 ‘s =

S 6. 2 fanded ‘s —-'j

+ ——> dx, Pooraf /s = —

1
- @ LU—a=) -8 L(1—a=H4-a? L(1—a=%..... 44— L (1—qf)
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=4 L(1—a%) + a2 L(1—a?) -—% Lo. Deneft e g2 L (1~a=2) -

— Y2
et L(1—a?) = 3 (6 +6—) L Q@—a*=0—) +5 (aP—a—3) L 11—:az —

(@2 a5 L2 sinp 4 (c—2) (@?0 —a—28) La. igeledes bliver 040 L(1—a—4%)
ta— P L{—a» = (@¥ a4 L2sin 2p 4- £ (c—4) (atb—qa—48) Lg; oS L

(1=—a—6) 4 a6 L(1—a8) = (%% 4-a—05) L 2sin 3p 4- £ (c—6) (ab5—a—65) Lg;

1 ,
o.f. v. Folgeligen Blivey ‘s — — - (Cazb 4~ a—20) L 2 sin p + (g% . q—ib)

L2sin2p (b f.a—65) L2sin3p...... + 1 La((c—2) (@b — g—28) 4 (c—4)
(a4b—a—4) 4 (c—6) (a0 —a—00), .. .. ) - L0), eller, for Korthets Styld, ‘s =

~1 (A4+25-4+L0). €r c ulige, Bliver Jniet videre at tilfoie, og da Bbeffaner Y
c
c—1 , o '
og 2 bvert af -—Q—Eeb; et derimod c lige, D oltfaa ulige, Da Bliver bet Qeb, dey
figger midt imellem 20 L(1—a—>) og a0 L(1—a?) bette: atbe L (—aFo)=

~ _2 .
— L2, og da beftaser A og 2> hvert of 0—2—— Led. I dette Tilfwlde Bliver derfor

c lgm=— % (Y 4-25 -1 LO—L2). Raar folgeligen c==1 cller c==2 forfoinde Y og 33.

Roffens Sum Eliver alifaa i forfte Tilfalde = — L0, og i fibffe==—2% Lo -1 L9.

§. 11,

Da L2 sinp = L2+ Lsinp; L2sin2p == L2 4 Lsin2p; o. {. v., Wi
ver Y = (@204 a~P 4 aid - a=.....) L2 4 (@b a—b) Lsinp 4 (%4
a—4b) Lsin 2p + (%5 1. a—65) Lsin 3p...... €r nu c et lige Tal, forfoinder Coef:
ficienten il L 2; ey derimod c ulige, bliver demne Coefficient = — 1; fweted derfor
(a2 +a—20) L sinp 4 (a - ¢=45) Lsin9p+(af® =65 Lsin3p.....="Y,
Bliver i forffe Siffwive Y =‘Y og i fidffe A="AA—L2. Sudfwtted disfe BVwrdier
i Den nylig angivne Formel for ‘s, findes, bwad enten c er lige eller ulige, ‘s =

— LA B410—10)

Da 28 - qa=20 == 2 cos 2bp; @t J-a—i == 9 cos 4bp; o.f. v., er tillige
Y =2 (cos 2bp Lsinp - cos 4bp Lsin2p 4-cos6bp Lsin3p...... ), et UdLyt,
ber, faavide jeg fFjonner, iffe videve fan forforted naar ¢ er ulige.  €r c Dderimod et
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lige Tar, Bliver ‘Y = (a2l 4 4—28) Lsinp 4 (a*0+4a—*) Lsin 9p - (455 - a—68)
L sin 3p,...... o e (@08 . q—(c=6)8) L sin c—;Q P+ (ale=9b . g—le—0)B)

Lsin c%ip - Cale=2b . g—(c=23) L sin 02—2 p =(a*t4+a=28) Lsin p 4 (at

+a~4) Lsin2p 4- (a4 a—68) Lsin3p.....— (a4 a—60) Lcos 3p — (a4 -
a—4) L cos 2p — (@20 4 a—20) L cos p =2 (cos 2bp L tang p - cos 4bp L tang o
~-cos 6bp Ltang3p...... ), et Udtrpk, fom jeg, for at fEille Det fra et foregaaende,

c—9 c—9
il fette =“. Derfom et lige Tal, beftaaer Y of —4—2eb; et derimod
-0—72 et ulige al, indeholber #Y fun 32—4 Led; thi da bliver Coefficienten il der mids

serfte Reb denme: gibe 4 g—ibe = (.

S. 12, A

Efter §. 10 et 23 = 3 La ((c—2) (@*0—@a28) 4. (c—4) (atb—g—4D) 4.
(c—6) (a6b—qa—61)., ... ), eller, for Koreheds Styld, B=3xLa.C, quraa_._i_ b
=— L 1a.¢, pou, tgdom 5.9, s — £ B=—"1 ¢ g0

eftemme Barbien of €, mane vi ogloa her fweffile tage Henfhn il om ¢ er lige els
fer ulige. '

1) €r c lige, b altfan ufige, Biver € = (c—2) (a20—@a—28) . (c—4) (a4t
—a—4) - (¢c—6) (a0 —a—00)...... 4 6 (ale=08— q=(=6)8) 1 f(q(e~4b ...
a—(c—4.)b) + 2 (a(c‘_z)b_;a—(c—z)b); altfaa (azb__. —26) C =(c—2) (a4b—2+
a—it) 4 (c—4) (ab — @20 — a=2b 4 a7 %) 4. (c—6) (a8 — a4b—g—14b | ¢ —80)

....... -6 (ale—i)b — ale—8) — g—(=8)b_ q—(c—4)) 1 4 (qle—2)b — g(c—6)b _..
a—(c—ﬁ)b + a—-(c———z)b) + 2 (acb____ ale—9)b — q—(c—4b + a--r:b) — r—- 2¢ 4 4 —
(c—4) (a2t a—28) L 4 (a0 - a0 ab0 L. a—00 1 q80 4 q—8b .. 4 q(c—9%
+ a8 4 a(e—6)b 1. g—(e=0b L q(e—=9b 1 q—(e—0)b 4 gle—2)b | a—(c—2)8) +
200 4 20—b = — ¢ . 4~ ¢ (6?0 4-a720) 4 4 (@20 f @20 - @40} g0 o
4660 faBbpa—8b L. ..... — 80— 80 q—6b— g0b__ g—4b— g4l g—2b
—@a?0)—2—2 = —9c—c (¢t f-a™0).

2) €r c ulige, Bliver € = (c—2) (22> — a—28) - (c—4) (a4t —a—45) _ (c—6)
(a66___.a—66) ...... + 5 (a(c—S)b —_— a-—-(c—-S)b) +3 (“(C_S)b — —(0—5)6) + gle—11
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— a8 ;5 altfaa (@28 — a=28) € = (¢—2) (32— 24 a—4) - (c—4) (a0 —
06— g—2b . q—60) 4 (c—6) (aBb—gib—g—4b 4. a=85) . ... + 5 (a(—5)b —
ale—=7)b— q—(c—7b + a—(c—30) +3 (a(c—l)b — glc—=5b __a-—-(c—-5)b+ a—(c——l)b) +
(a(c+1) b— gq(c—=3)b — a—(c—B)b + a—(c+1) b) _— 20+4 — (c—4) (azb+ a—zb) +
4 (a4b+ a—4b + a66+ a—66+a86+a—817 ...... +a(c—7)b+a—(c-—7)b + alc—5)b
A-a—(e=5)b 4 qlc—3b . g—(c=3)b) | 3 (ale—1b . g—(c—1b) 4 glc+1)b - a—(e+1)b;
men @b =1 og a—(F Db == alck )b perfor Bliver (@20 —aq—28) € = ¢ —
c(a*t 4 a—28) 4- 4 (@2t 440 4604 % ... -+ aqle—b +'a(c—5)b 4 ale—3b
ale—nbd . gle+n) by gqle+3)b 4 g5} b 4 gl b, |, - a(20—8)b 1 (2c—6)b 1
alae—4)é - q(ae—2)b + @26y = — 9c—c (QZb + a—28),

Saaledes Bliver, ogfaa i deste Tilfwlde, (@ —a—28) € =— 2¢c — ¢ (a2? +
— 9¢ — ¢ (a2b - q—20) __ —2c—2c.cos 2bp

a2 — q—2b _ 2sin2bpp—1

a—28), felgeligen € =

__€(1'4-cos 2bp)
sin 9bp " —1

Snbfwttes denne Bwrdbie § UdsyEfet for — -1— 2, findes ens

Ty —1 c . T
2c* X = sinbpy—1 ~ Q¢ sin bp’
Af de foregaaende Underfogelfer felger nu, at
1) naar ¢ er lige o b altfaa ulige, bliver
o= 2 L ro 1
) nasy ¢ er ulige, Bliver

o= = (;j;i:’; If}[;p ) L ouyro—1a.
Fillige e . .
Y=2.2,3025851 (cos 2bp! sin p -}-cos 4bp! sin 2p-cos 6bpl sin 3p....)
“Y =2.2,3025851 (cos 2bpltang p - cos 4bpltang2p --cos 6bpltang3p....)

beligen — —%— D= —

§. 13.

% Fovmelen for ‘s fanbted Ubtrytfer ———E—LO‘; n et LO=—o0; altfaa

— %—Lo =%—' w0, 08 ‘s er derfor felv uenbelig ffor. Da Dden imibletid beffaaer

af cen uendelig ftor Storvelfe og cenm enbelig, Funmme vi betiene 03 af dem, til at be
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femme Dent endelige Sum aof faadbatne Rotfer, fom Funne oplofed i tvenbe eller flere
andre, Der ere af famme Form fom ‘s og tillige eve fanleded beffafne, at De uendelig
ftore Storvelfer bave hvevandbre, og Fun de endelige Dele blive tilbage og udgjere Sums

ten af Hoved - Rakfen. Dette er f. Ex. Tilfawldet med felve Retfen s; thi s =i

b
1 1 1 1 1 _ i 1
- l)+c+b+20 Y + bgdc  bgse T "‘(b +b+20+
1 . 1 1 1 1
b+20+b+40 ....... ) — (b—{-c -+ b+3c + b+5c ....... ) o8 Denr er Dey-

for liig ForfEjellen imellem twende Rwkler, der have famme Form fom ‘s, og i hoilfe
ve uenbelig ffove Storrelfer (i begge — Qic .Lo) hrve Pverandre,

Havde den opgivne Ratfe S Have afverlende Tegn, bda Havde vi faget § =
a a a a

-+

bb+4o) — GF200+430) T B4 (B+50) T b6 +T70)"
=%<%— - bic B b—:zc + l)-:Sc +ub.:4c - 5:50 - IJ_—{%B—C +
b—_:% """" >=%<%——b~:20+5-:4c—6+160: ...... )—= i
- b—:3c + b-:_‘ic - z)_:% """" >/ 0g Reklen funde faalebed oplofed i tvende

andre, Der fummeres efter Formelen for s.

§0 1.4o

Bed Hielp af ForMlerne for s og ‘s funne overalt de Reffer fummeres, bhoig
Telleve eve lige flove, vg hwis Nwvnere eve eenddannede Produccer af Ledene i en arith-

metiff Rokfe aof 1fte Orden.  Saaledes Da

¢ — 2 <_1_ 2
b(b+4c)(b420) " 2ct \b —b—_rc+
1). a _aer t 2 1 N,
b+20>’ (b+30) (b4-40) (B4-5¢) 7 2¢2 <b +3¢ b+4c+b+5c>’ o.f.v.
Bliver a a

a
+
b(b4¢)(b4-2¢) — (b +3¢) (b+4c) (b+5c)+<b+6c> (b+7¢) (b4 8¢c)

+ ¢ . =_a_<<_j_ 1 1 1
T (0+49¢) (b410¢) (0 +110) 2¢2 \ bib+3c—{f_b+60ib+9c
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1 . 1
....... —9 ' +
) <b+c - b+4c+b+ 7e b+100 > <b+20 -
1 1 1 . .
b+50+ b_}_sci b+“C....m>>, og folgeligen fan Hoved-Rewtfen, Hvisd alle e-
bene bave famme Zegn, t'zin:ntereé ved Formelen for ‘s, og, bvid Tegnene eve afoer-
lende, web Fovmelen for s, TF Dot forfie izlmlbe I)aeve be uendelig |'fore Storvelfer hoer:

anbre og Reftend Sum BItver enbelig.

Pun e e 06 o '><b+2c><b+sc>"'—’<b+4c Wo+5)b+60)5+7¢)

(b+80) (04+9¢) (b+100) (0+1 10) = (b+12¢) (0+13¢) (b+14c) (b+15c) """"
_a 1 1 i _ 1
Q. ocﬁ <Cb —b+4c+b+80ib+120 ) 3 (b+ *b+5c+b+9c

1 1 1 1 1
* btase T ) +3 (bJrgc b+6c+ b4+10¢ ib+14c """ > o <b+3c

1 1 1
-+ b 7o -+ i +110 i btige >> Denne Reffe fan folgeligen ogfaa fum:

meves, enten ved %ormeren for s, efler wed ben for ‘s.  Det famme vil, fom let fees,
peve Silffwdet med alle uendelige Rwkfer af lignende Form.

- §. 15,
S Crutningen af §. 4 ev det antaget, at b—1 <c; er Dette iffe Tilfwlbet,
pivideres x0—1 med ac 4, indsil Reffen faer en Exponent, fom har den omealte Egens

12 dq;
fab.  Bar f. G b=13 og c=5, ba var i ermmberxgbeb s--/ — 5 men
K12 Kl2 xlzdx
1+x5_‘x5+1 — &2 + oo alifad ./1+ /(x/—x2+1+x5) dx
= Iad—Lad 4 fﬂ—;y buitbet fidfte Sntegral beffammesd ved Formelen for s, ved

at fette b==3 og c=5.
Qigeleded antoges der, at b og ¢ vare indbyrdes Prim-Tal; eve de det itfe, men
f. €r. m er dered fforfte fwlled Maal, faa ;1? b=m'b og c==m’c, ba Bliver Rewf-
fens:—i — 1 + ! — 1 =L1(L_
m’D m'b 4 m'c m'b 4 2m'c m'b 4 3m'c m \ ‘D
(3)
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_ 1 1 o . i
’Z—)-}—’c+’b-—-l-—?5— ’?7—_l~7375 ...... ) i Poirfen fidfie Rotle ‘O og ¢/ eve indbyydes
Prim = Tal, |
Sudehotde b og ¢ Breker, faa at f, Ex. b=" F % c=~ (bvor e; S5 g o8
1
7y eve hele Sal), da Fan Rabfen paa denne Maabde befried for Brofetne: s== ¢ —
J
b T - =L _ Ly
5 G+ IS T A T
fh A — fh 1 1 + 1 _ 1
eh4-3fs eh  ehtfg ' ehtafs  eh+t3fg )

poilfen Refbe har famme Fovm fom s if. 1.

@re b og ¢ Degge negative, Da feer devved ingen anben Fovandring ved Rets
fen s, end at dend Tegn forvantles til De modfatte.  Have derimod b og ¢ forfels
lige Tegn, fummerer man en Deef af Rwtfen fwrfilt, fmmben man anvender Fornte:
fen for s. @ f. G b=7 og c=—3, Biver s=F—3+ 5t i—F+i—
1 , of boilfen Ketfe de 3 forfte Led frevfEile fummeteé og Sutmmen af de gv-

TT ¢+

rige Beffernmesd ved Formelen for s, naar i den b fwtted =2 og c—3.

Gre endeligen b og ¢, eller een of bem , ivvationale, b fan Rakfen iffe lettes
figen fummere3 efter demne Methobde.

Hoad der i Dovigt e anfore | beste fparagmpb , gielder ogfaa de Hwkfer Der
pave Form tilfelles med ‘s, Dog maae herfra undtages det Tilfwlde, at b og c eve
indbyrdes delelige Tal.  €r f. Er. m Deved florfte flled Maal, og vi fatte b=—=m'D,

. 1 1 1 1
—=m! "—'-—— crene = — [ —
c=m'c, da Dliver S—m,b -+ b+ mic -+ b ame =\ -
1 1 1 : -
+ /Z]+/c + Ib+2lc """" ), GHEX‘, fl)r ﬁort{)ebg @fl)lb, IS pw— ;Z—/IS’ men ttulge
xm ‘b—1 dx y[)—l d
ey fs= / e ! eller, ved at fette am=y, ‘s =; ‘1—_‘_‘_71 hvoraf felger

!

yidy o
at 's— / Sutegrered nu dette Diffevential, og ¥ dernxft fwttes —am —=—

’c

‘1, Btiver ALt Itgewm i §.10 og folgenbe, undtagen Ledet L (1—y), thi ba y=a™,
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piver L(1—y) =L{4—a")=L(1—x)(1+xFa24ad...... +am—1) =
L—x)F+L(tatartad a1, deter, for a=1, L1 —y)=
Lo+ Lm, Dexfor fan, i det aniagne Tiffwlde, Summen aof Rutfen “s beffemmes
wed een of De i §. 42 fundne Fovmler, naar for LO fetes LO-F Lim.

§o 1 6¢

Den i de foregaaende Paragrapher angivne Oplodnings-Methode ville vi ni oplyfe
ved nogle Erempler, Poorved vi tillige fwtted | Stand til noieve at fammenligne den
med den, fom i Det Folgende fFal fremfwetes.

2 2
..... =8
11.15 + 19.23

Her o a==2; b==3; c==4 vg p=45° altfaa, efter §. 9, S=%s=

qfte Epempel. At funmere §Rceffen§2—7 -}~

T

16sin135°
+%.2,3025851 cos 45° X<

T
{ —
— .2,3025851 cos 135° [tang 22°30' = ="

Itang 22°30°. Hegningen tan nu udfored paa denne Maabde: lw=0,4971499; CI16
) 7T
= 0,7958800—2; Cl sin 45° = 0,4505150; {—— 16 s 45° = 0,4435449— 1"

=10,2776802; [tang22°30'=0,6172243—1=-—0,3827757; l/tang22°30’
=—0,5820444—1; 1%+ =0,3979400—1; £2,3025851 == 0,3622157; lcos45°
= 0,8494850 — 1; 7(%.2,3025851 cos 45° /tang 22°30/) == 0,4925851—1
=I1—0,1558063. Felgeligen $=0,2776802 — 0,1553063 = 0,1218739-
3 3 3
vet &y . mmere Reffen —— - —— F ——— ...,
ovet Erempel. At fumme 557 + 6 + o

= 8. $Her ex a=3; b==52; ¢==5 0g p==36°; altie S=3(H%—+
xdtdx
1+x5°
1+x5 — x5+1:x46_x41+x56_x31+x26\_x21+x16__x11’_1_x6___

. 08 berfor s = X —g% w42 | L a% — b L w27 — a2

— &b — ) =25, boot s beffemmes ved dette Sntegtal: s = /

77 ------

51 x51

Nu e

X

+ 7 +
it — gy 4§ o7 — 30
af tvende Dele, nemlig, of S5 —7= 4+ —=z+ 25—

Cummen of Ratfen s beffaaer fanledes

7z 5 — =%
(3%)
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fom vi ville fete = D, og of / —5/ fom fcxtteé =B, Heraf finde vi P =

1 1 1 _

o e ) = 260. %
5 <47.42 T 37.32 + 27.92 + 17.12 + 7.2) 0,3968260- Hoad
$E angaaer, ba Deffemmed Den efter §. 9 ved at fette b=2; c¢=5 og p=36°.

T

Derfor bliver £ —= —

10 o 790 ¥ 3025851 (cos 7290 5in 18° 4 cos 216° <

Isin 54°) = 1—08—7”11—7; — 2.2,3025851 (cos 72°Zsin 18°— cos 36° Zsin 54°) elle,
for Sorheds Sie, = sﬁ—mo —2,9,3025851 (e—f)., et Dorige af

Regningen udfoved faaleded: Jm = 0,4971499; CI 10 sin 72° == 0,0217937 —1;

] ————=0,5180436 —1 == 10,3303266; sin18° = 0,4899824—1 =
40 sin 72°

—0,5100176; Zlsin 18°=0,7075852 —1; lcos’72°=0,4809824—1; le—
0,1975676—1=1— 0,4576041; Zsin 34° =0,9079576 — 1= — 0,0920423;
11 5in 54°=0,9639879 —2; £ cos36° == 0,9079576 —1; Lf=0,8719455—2
==1—0,07446385; ¢ —/==-—0,08314025; [(e—f)=0,9198113—2; I2
=0,6020600 —1; £2,3025851 =0, 3622157; [%.2,3025851 (e—f) =

0,8840870—2=17,—0,0765750; £ =0,3303266+0,0765750=0,4069016;

altfan s == D + £ = — 0,3968260 4 0,4069016 = 0,0100756 0§ S=13 s
= 0,00604536.

gvie Erempels  Reoffen — % — . 0 = s ffal fummeres.  Her
e b=5; c=7; p===%.180°; altfan s = il 5 :2,3025851 .

14.sinZ . 180°
(cos £.180°Zsin % . 90° 4 cos 37 . 180G°7 sin 2 . 90° +-cos %° , 180° /sin £ 900)

14 sz 16$ + 2.2,3025851 (cos 2. 180° lqm 1.00°—cos%, 1800 Isin %, 90°

—cos 2 3 . 180° Zsin £ . 9Q°), cller, fmteteu*m)ft,s: 1——81“;[;—1—66; —{—-7%.2,3025851.

(e —f—g). Regningen udfoved fovveifen paa denne Maade: Iz =0,4971499; Cl14
2 0 T y yor
==0,8538720—2; Clsin2 .180 0,1068868, E;—m =0,4579087

—1=10,2870177; Isin}.90°= 0,3473708—4 =-—10,6520292; {sin}.g0°
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= 0,8146664—1; ZcosZ.180°==0,7048204—1; le = 0,6094958 — 1 =

1—0,4069076; Zsin2.90°=—0,7948294—1 =—0,2051706; llsin2.g0°=
0,3121152 — 135 Zcos £ . 180° = 0,9547098 — 1; 4f=0,2668250 — 1 =—
1—0,1848523; Isinf . 90° = 0;9547098 — 1 = — 0,0452902 ; Isin 5 . go°
= 0,6560042 — 2; Icos 2. 180° = 0,3473708 —1; lg = 0,0033750 — 2 =
1—0,0100780; e—f~—g = —0,2119773; I(e—f—g)=0,3262804—1;
12 = 0,3010300; CI7 = 0,1549020 — 1; 12,3025851 = 0,3622157;
2 . 9,3025851 (e—f—g) = 0,4444371—1 = I—0,1394560; Wtfaga s =
0,2870177 — 0,1394560 = 0,1475617.

. 1 1 1
ve &y , Ofal Reffen —F —— L
4% Cyempel,  Stal Jlten o+ i Y 315 17
= S fummered, da er, efter §. 44, S = 1(GE+itEH 4+l
— (it iS4 )+ bt )) = %((%+§ Freeeenns )
—2(EtEFE D+ Gt D) eller, Fortere udtrpke,

S= L(s—32'sJ"s).

7 (1 = cos 60°)
12 sin 60°

— %cos G0° Ltang 30°— & LO-45L2. For “s ev b=1;.c=2; p=090°

og Derfor DBliver, efter bvad der er anfort i Slutningen of §. 10 og §. 15, “s =

—1L0—1L3-+3L2. Endeligen ev b=35; c=06; p=30° i Raffen “s, og

For ‘s e nu b=—1; c= 6 0§ p == 30°; altjaa ‘s =

; 00°
vi faae s = T (1122‘:28’0? ) —~ F cos 300° L tang 30° — 2 L0 - £ L) =
w (1 -+ cos 60°)

g } cos 60° L tang 30° — Lo - £ L2. Judfiwttes disfe

Bardier finded S ==& (— % cos 6o° L tang 30° - £ L3) = % . 2,3025851 .
(— ltang 30°-}£3). Derneff ev —/ltang 30°=—=—0,7614394 — 1==0,2385606;
I3 = 0,4771243; — { tang 30°+13 = 0,7156819; I(— ltang 30°+/3) =
0,8457200 — 1; 7 2,3025851 = 0,3622157; !5 = 0,6197888 — 2;
1§ = 0,8367245—2; oltfas § = 0,06866326.

Af vidfe Crempler fFionnes det fet ot ReFferned Summeren efter denne Op:
fe8ningd-Methode er temmelig videlefrig og Det Deffomere, jo fiorre c er, ifwr Hvi§ ¢
¢illige e et wulige Tal.  Kunde imidlereid ‘Y og “A fammendrages ligefanmeget fom 23,
vilde Bevegningen devwed fwrdefed letted.  Men endogfoa da vilbe Methoben dog itfe
funne anvended il at fummere et endeligc Aneal of Hwffend Led; thi de i det Foves
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gaaenbe udbfundre Foriley angive itfun Summen af den hele uendelige Raffe fra det
Led at vegne, 1 Pvitfet &6 — 1 < c.  Bi gaae derfor over il at udvifle e anden
Oplodnings - Methode, efter Yvilken iffe allene Bevegningerne nxfien i alle Tilfwlbe ere
letteve end efter Den anfovte, men fom tillige Fan anvended il at oplefe alle de tif
bigfe Ruffers Summeren Henhorendbe Opgaver,

AUnden Oplegnings - Methode,
§. 17.

X 6. 1 er der viift at S:%s, 08 ats=—11)—— b—ik-c ..|- b-}i-Qc—
ey -+ b-:4c b-:5c ..... o Denne Jwtle oplefed nu paa fn{genbe Maade :
1 - 1
5 b '
1 1 c c? 3 ct c5
e e e M | """
1 1 92¢2 93¢3 9%t 925¢5:
prtys i S bz+b"b4 55T ge
1 1 32¢2 33¢3 34 04 35¢5)
 b¥3c T‘I‘ bz T Tt T N
1 1 4e 42c2 45 c3 44 o 45 05
b1 40 7 fz‘“‘" S b5~ pe Tttt
1 1 5202 53¢3 54ct 55¢5
byse b + 7 bz b3 Bt 05 06 |
o, f. ¥ _
Bed nu at abbéve de verticale Rwkfer, og ved at fwtred —4 -1 —1F1—1......
=A;1—2+3—445...... = B; 1—22+32—42+521 ..... =C;
1 — 4+ 3P—4 4 55--.---=D; 1— 044 3¢ — 44t 55.0.... = E;
4 — 25 35— 45 55...... = F; o, f. v. faae vi folgende UdtrpE for Nekken:
1 c c? ¢l ¢k cd
s =A'—1>~+B_l)—2_7033—+DF~Eﬁ+F?6- ......
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! i Naep (S — B (Y 1 7S

=3 (a+5. (P =c(G+2G) — 5(3) +7(5) 5.
a a c C\2 e N\? c %
altfan §= — s = 7~ <.4+B (T) —C () +D (’F) —E (.b_)

N

Disfe Coefficienter Funne Dbeffemmes ved Hielp aof Diffevential - Regningen; de
funne nemlig henfored il Denme almindelige Foyms 47 — 27w - 3mx? — 473
HmEt— X L , fom fetted = M, Antaged Her x =4 og for m efterhaan:
ven fwtted 05 15 25 35 o0 fo v fremPomme Derved Qoefficienterne A5 B3 C; D;
o, f. v RKalded ven paa M nefifelgende Rokbe N, faaledes at N=—qm+1 —
d( Mx)

dx
Runde derfor et endeligt UdtryE for Summen af een iblande disfe Raffer angives, ta
funde aof Denne igjen alle de felgende ubdleded, Nu ev A=—1 —x - 2 — a8 4 ot

Qmtiy L 3rAin? — gl 4 grtigt — gmeixd L ; Da e N=

+

1, _ddx) 1, dBx)  {—a
— 5., ... = e altfaa B = ax T g C= 7 (H—V\Z”
__d(Cx) _ 4—4xta>  d(Dx)  1—11x+1102—x5 P d(Ex)
—Tdx ()t T T T dw (1) P T e
1—26%+66%>—26x54-x% d(F%) _1—57x4-30222— 30255+ 57 x4 x5
- (=)0 P e (a0
d(Gx) 1——120x+1191x2——2416x5+1191v4——120x5+x6 7 4(Hx)
A= (P =
1—24/x+4293r2-15619x5+156199»4—4293x5+24'7x6—x7 i
(149 0 ko
nvended disfe Beffemmelfer paa vovt fpecielle Tilfwlde, © hvilfet nemlig-' x=1,
finved A=13; B=14; C=o0; D=—3; E=0; F'=3; G=0;

s Grr—a (D) +4( )
,(%)7> 0g S=Z;<%+% % ( >+ ( )

-------

H=—211; I=0. $Felgeligen er s=

B
ol

I
=t
ol

7N

SIS
~1

N~
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;o §. 18 i

For at beffemme den Grad of RNeiagtighed, i Funne vente o8 af denne Me-
thode, wved Blot ar betjene o8 of den ovenfor beffemte Deel af Rokfen, ville vi ans
vende den paa bemme Rwkfer 4—L-pi—21 41 —2. ..., der, féxx‘t befjendt, er
= L2, og paa de Rwffer, fom fremfomme af denne ved efterbaanden forfra at
borttage 45 25 3; 0. f. v, 2ed, hHvorved b efterhaanden faaer Bwrdien 15 25 33 oo f. v,
c berimod beholber Bardien 4,  For Kortheds Styld vil jeg tillige fwtte Yen Deregs
mede Deel af Reklen s =Y og KReffen = 25, faaledes at

w=3 (0 (=G G .G
p= (2 (5) = n () v () ~o ()1

| N

Refultater of disfe Veffemmelfer feed aof folgende Tabel:

b |ec s A 2
11 6,6931471806 — 0,1875000000 0,8806471806
2|1 0,3066528194 0,3044433594 0,0024094600
311 0,1931471806 0,1930822283 0,0000649523
411 0,1401861527 0,140184 5414 0,0000046443 -
51 0,1098138473 0,1098132800 0,00600005673
6|1 0,0901861527 0,0901860529 0,0000000998
711 0,0764805139 0,0764804913 0,0000000226
8|1 0,0663766290 0,0663766228 0,0600000062
9,1 0,0586233710 0,0586233691 0,0000000049
10 17 00524877401 0,0524877394 0,0000000007

. , . , c . '
Hevaf fees at jo florve O er imod ¢, Det er jo mindre 5 & e meve nermer A

fig til Vwrdien af s, fo minjbre Bliver 25 og med fo forre @ifferbeb|fan den bovts
fafted,  Bed Anvendelfenr af denne Methode iagttages Dderfor Folgende: Derfom b ifte
allevede ev fleve Gange ffovve end ¢ (omtrent fra 5 til 10 Gange ﬁn‘ﬂre, efter den
Noiagtighed fom udfordred) da addered paa den fxbvanlige Maade de foiffe Led af
Reetten, indtil Raoneven af den ferffle Byok i den tilbageblevne Hafle er der beborige
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Antal Gange florve end c.  Derpaa beregned A (2 borefaffed), g til A Ivgges
Summen of Reflend forffe Leb, boitket da ubdgjor s, bvoraf igien S Fan Deregnes,

§o 190

Denne Oplednings-Methobe ville vi, for Sammenligningens Skyld, oplpfe ved de
famme Epempler fom ere Bevegnede i §, 16 efter Den forfle, .og tillige anvende den pan
faabanne Opgaver, fom iffe Funne oplefes ved den, _

2 2 2 v, 2
3.7 TH.15 T 19.23 Ta7a
feal fummerved, Da her b==3 og c=4, adderes Ruffend 4 forfle Led fwrfFilt,

2 2 2 )
-
ooreed vl fose S T 1. 45 T 1923 T 27. 31

2 2
bagebleone Rwfe 35.39 4 YEWT,
c

¢ =4 altfag e = 0,6020600; /b = 1,5440680; lb = 0,0579920 —1 =

1fte Cpempel. Raten

=S

= 0,41432545. S ben til:

...... fom feered = S, ¢ a = 2; b= 35;

¢\ e\’
l0,4142854; () =04739760—3=10,0014920; { - ) =0,2809600—5

cN\7
= 10,0000195; Z(5) = 0,4050440—7 == 10,00000025; felgelip S =
% (0,50,0285713 — 0,0001865 -+ 0,0000049 —0,0000003 ) = 0,00754842
0g S =0,11432545 4 0,00754842 = 0,12187387.

3 3 3
52.57+62.67+72 STt
=S8 Her ex a=—=3; b=252 0g c= 5, vi funne derfor firar gaae ovey tiy

—  otet Epempel. Ut fummere Rafen

Beregningen, fom udfered faaldes: lc = 0,6980700; b = 1,7160033; l% =
c ~\? ‘
0,0820667 —2 = 30,096153_8; Z(T) = 0,9480001 — 4 = /0,0008800;

c~b
Z(—b—) = 0,9148335—6 == 10,0000082; aitfas S == 325(0,5+0,0240384
—0,0001111 -+ 0,0000021 ) = 15 . 0,5239204 = 0,00604536.

3bie Epempel.  Reften L— Kb —F..onnn = s ffal {ummeres. Da
b=275 og c=="7, maae nogle of Rattens ferffec Lcd fummered farflilt.  Nu or
(4) ‘
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1 1, 1 ;
"‘7(5 12+19 % T 3. 40 47 54)"‘E ‘‘‘‘‘ e e
1
Gotonts 40"‘47 54 |
Raffe, fom vi fatre =g, v b=61 og c=7; altfan {4~ ) =0,0597682—1

= 0,1388078. & den tilbagebleone

c N3 . c 5
= loa147341; 1) = 04793046 — 3 = looo15111; (7 ) =
c N7
0,2988410—5 = 10,0000199; () = 041837747 = 10,00000026;

8 = 61 (0,5 4 0,0286885 — 0,0001889 + 0,0000050 — 0,0000003) =

1
61 05026847 = 0,0086640.  Folgelis s = 0,4388078 -+ 0,0086640 =
0,1475618.

3

3
be (g : i
40 Epemmpel, - At fummere Rakfen V3GV \/2)—{—(5 5T ‘/2)(5 T3]
c
=S8 o er a—s, b= 5y/3 0g c=V/2 altfaa S_K/E 14 1<3)

_._( >+ ( — 17 b)> RNu er Z\/2—0,1505150s 53 =

0,03753005; 1+ =0,21298435 — 1=10,1632993; ( b) = 0,63895305

— 3 =10,0043546; l(g) =—0,06492175 — 4 == 10,0001161; ! (—)

0,40080045 — 6 = 10,0000031; % + 2 —) + 3 ( >

c \7
z ( 3> — 0,5 4 0,0408248 — 0,0005443 + 0,0000290 — 0,0000033

0,5403062; £0,5403062 =— 0,7326400 — 1; 13 = 0,4771213; (I3
0,3010300 — 1; Cly/ 6 =0,6100243 — 1; I8 = 0,4217156 — 1 —=
10,1323475. :

ste Epempel. At beffemme Summen aof de ferfie 100 Qb af denne Neefke
3 3 -3

.57 +62 o -} =L == 8. Af tet 2%t Erempel feed af den hore 2 2Fs

ERC

il




27
fe5 Sum of = 0,00604536. Borttages de forfie 100 Led, Bliver den vefferende Rukee,

' 3 ; 3
bois Sum fwtted = S, deme: 1052 . 1057 + 10062 . 1067

' c .
b=—105208c=125; l—b—=0/6769543—-3 ==1710,0047528. 3 bette Zilfwlde be:

....... Her eva==3;

Doves iffe fleve 2ed at bevegnes.  Hevaf finded S= 5236’0 (0,5 -+ 0,0011882) =

0,00028585, altfas Gummen of Ruffend 100 forfe Ld = 0,00604536 —
0,00028585 = 0,00575951.

§. 20.

S §. 44 cr et viiff hooreded de der omealte Natber Funne fumteres ved Hielp of
ven 4ffe Oplednings - Methode; 'det fFal nu vifes hoorledes det famme Hiemed Fan opnases
ved eent, med den i §. 47 overeensdfemmende, Fremgangs-Maade. ‘

I

a a
St §: 44 8 g o02e) T TN 5 T
a 1 2 + 1 + 12
50 \& i opae T hgse o b+5c

Dplofed nu Ledene © s, ligefom det ev fFeee i §. 47, Bliver

1 _ 1
5~ b '
2 __ 2 2¢ 2c* 263 9ct
1 1 9c 92¢2 23¢3 9hch
b+20 - —5— - b2 + b3 - 64' 7 T.""’
1 _ 4\ 3 , e S 3l
b+3C - —5_ - bz' + b5 - Z)4 g b5 Yer bk
2 2 2.4c 2.4%c* 2.4505. 9. 44ct
b+4C — b + bz - bs + b”/f ‘1)5 0«0_...
I S 1 5¢ 52¢? 53¢3 Bhch
b+-5¢ - b —— b2 b5 — b% b5 terate
o, f. v, ’
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Addeves Dernwff de verticale Noffer og 4—~241 41— 2+1..;";.. fwtted
--—I.l 2 2""3"‘2 4 5"—'600~‘-——B 2_22+32_2 42+52+62q‘o. .
=C; 2—25—3%4-2, 45—-55—65.....—-D 2— 24—34+244 54—6t

c3 ot
anv»n'——‘E) o, f’ n’l bﬂ bhvet S—- M b +B’62 - 'bﬁ +D b E'-Zg

== <.4+B ( ) C( >+D< ) E( )......), alts
oo 8 = 5o (A—[—B(Z) —c <3> +D<-5> —z <?)>

Gummevingen af § beroer felgeligen paa Beftemmelfen af Coefficienterne A; B;
C, D; E; 0. f.v. Didfe Coefficienter Funne nu henfores il denne almindelige Form:
e 4™ 4 f.2mx - g.3" x> - h.4mad i, 5mak 1 E,67 x5, 000, fom fmttes
= M. Gatted dernaff e, 4™ L fL, 9 x g, 3T x> L gt x50, gtk

. d(Mx) , .
vy =N, daet N = ~dn booraf feed at en eftesfelgende af didfe Coefficienter

fiedfe ved Diffevential - Regningens Hielp Fan udleded af den foreganende, Det fimplefie
Tilfwrve for M ex naar m == 0, daev M =e | fu 4 gw? 3 /x5 4 ixlé+kx5. ceer
en Makfe, boid Sum, blande andre Tilfarde, algebraiff fan angived, naare; f} g;
eoese ere periodiff tilbagevendende og det fFionnes let at dette forhoider fig fanleded med
et Slags Rwkler vi her omeale,  For A er i vort fpecielle Tilfwlde, e=1; f—=—29;

g=h=1; = —2; k=1=1; o f v, hoovaf 4= 4 — 2% -}~ &2 .} &3
) 1—2x}-x"
—-—2x4+x6'00000 =(1—2x+x2) (1+x3+x6+x9“")= 1._;

=——-———1_]1_x+x2. For be andre Coefficienter B; C; D; E; o. f. v, et e = 2;
f=g=—1 =2 i=k=—{q;0.{iv. Gried m=0, findes M =

2——"x—x2+2x5—x4—x500000 = (2'—x'—"x2) (1+x5+x5+x9......)
2Q—x—x> = 24X

1—x5 T qpafar’
d(Mx) 242w —a
T (et

Hevaf udledes igien:
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__d(Bx)__ 220 —0x*— 5x5|-xt

‘=& (1 4% 4-2)°

D d(Cx) __ 9 — 39%*— 2843 4 27x% - 495 — &b i
T ods (14-xFa2)t

E,__d(Dx) __9—6x—1312> — 735543300 -} 24455 — 645 — 97x7 - 8
T dx A afam)

P d(Ex) __ 2-900~303%74-18554-2640x4--1"70425~1 887 £6~1188x7-412048-}-58 x9-x10
— dx (1 Fxfa2)6

o, f. v,

Nu er hor x==1, pvoraf finded A=0; B=4}; C==%; D=—~1%; E
=1; =I—9-3; v.fﬁ V.

Folgeligen Bliver: )
o= (O =3 =)+ () )
2 5 4
s=ga(3(G)++G) =+ G G+ v (G )

K Dorigt Bliver ber Fremgangdmaaden faalebes fom det ev anfert i §. 48, il at
oplyfe dette, Ean eet Erempel vave ilffratfeligt 0g dertil vwlged bet i §, 16 bevegnede 4be
1 1 1
1.3.5 + 7.9.41 +13.15.17'
Da fer b ==1 0g c ==2, abdderesd forff pan fedoanlig Maade de forfle 3 Led af Ratfen,

—
OOQO,O—SO

Crempel. Ut fummere Ruwkfen

. 1 1 1 - ,
hoorved vi finde 7o o0t S ==0,00841133. F den tilbagebleone
.1 1
m ff rer e —-— —_— 4 b m—
w0123 T 252790  fom fatred = &, era=4; 19 03 ¢

2,
19’

cN\3 4
0,0445528—2=10,01108033; l( g->=0,0668292-—3=10,001 16635; l(%)

l(%) — 0,0222764 — 1 = 20,10526316; | z({—) =

C
== 9 altfaa 7=

c\5 '
=0/0891056-—4’—‘10,000122773l(f) = 0,4113820—5 = 10,00001292;
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6—;5—2 (0,03508772 -+ 0,00369344 — 0,00038878 — 6,00012277 -}-

1 : :
0,00001866) = 52~0,03828827 = 0,00025190 Felgelig 5 == 0,06841133

- 0,00025190 = 0,06866323, bvilfet paa det fi bf'te Ciffer ner ﬁemxﬁer ovéreens med

bvad der forben ev fundet,
il - Slutning tilfeies at der mgen BanfFelighed vilbe have at ublede Izgnenbe Sum-

mations:Formler for De ovrige i §, 14 ombandlede uendelige Rewkfer,

-

Rettelfer.

A x ab
&ibe 4 Linie 5 fra oven: - fEal voeve : 5
- — 4 franeden: minbre ¢, fEal voere: mindre end e
— 5 — 4t — Gt —_—  Gn
. . c - T
—t —43 - = sinbpy —1 ~ 2csinbp J
c(14cos2bp) _. (1 -4-cos2bp)
T simobpy—1 T e sile()p

fEal veeve: |
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Mundflige Prover,

Sorfte  Berelfe.

25% Juli, Formiddag,

Cftermiddag. Danfe, . . 3-5

T 26% Juli, Formiddag.

Cftermiddbag, Cngelfe . . 3-5

27% Suli, Formiddag.

gatin ¢ e 0 8—10

(Rivius, Cicero, BivgiD.
spbﬁ s e+ 10%‘12;
1T G,

Eftermiddag. Hiftorie og

28% Juli, Formiddag,

Gftermiddag, Hiftorie og

292 Juli. Formibdbag,

Cftermidbdag. Franff .. 3-8

30t Suli. Formibddag,

gvbfe + ¢ e 8"10 III G[O
IIT G,
gaﬂl’l e 0 8‘10
(Gicero, Horatd)s %IV G,
@rceﬁo v e 10%-12%
Geographie  3-6 I Gl
Qanﬁ ¢+ * 8-10 IV G[o
Religion. .  8-10
Arithmetit og ‘[II Gl
Geometrie . 105-12%
Beograpbie 3-6 IV GL

Cngelfe . .  8-10 IV CL
Sranfe . . 103-12 I1IGL

IV GL

Latin . .. 36 IICL

Arithmetif og
®eometrie , 10%-12% IV CL
@f%ﬁ + ¢ e 8"10 III 6‘-

IV Gtasfe.

Andet
Danff ., ..

SHiftorie 0g
Geographie o .
NReligion + « «

Svanft .+ .

gatin LR I B A4
Hiftorie og
Geograpbie o .

Latin, .+ ..
Geanfe . ., .

ganﬁ LI B 4

TodfE, . . . .

Arithmetif, + o
Greft ...
Religion + .
Naturhiftorie .

Arithmetif . .

31t Jult, Formiddag, Mufifpreve og Transdlocation. KL, 8.

LBerelfe,
|

8-10F 1 Clasfe.

3'6 I@[»
810 }H oL,
103-12%
3-6 16!
Bty )

! 21{ Gt
8-6

3-5 gt

|
10£-12% TL GL.

3-5 1GIL

8-10 |
103-124
8-10 3
105-12 §

I GL.

TG

35 TGt

8‘»10 11 Gi.
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Striftlige Prover.

25% Suli.  Formiddag,  Latinff Stit. . . ... .. 812 III Clasfe.
%tanil'f Stil. v v v v o 8-10 } I G
FegniNGs « » o 0 v o o oo 10E-42
Gftermiddag. Ratinff Stil. . . . .. ., 3-6 IV @,
gﬂtinﬁ @ﬁ[ PRI TS ST SRR 3"6 II (Sl.

-

-

o6 Suli., Formiddbag.  Latinff Overfeetelfe . . , .  8-10 IV GL
Religiondpreve, + . + + . » 10F-12 1II G,

Orthograghies . v o v o o » 844 I 6L

Gftermiddag. DanfE Udacbeidelfe, . » . . 3-6 IV GL

D Stit s o ... .. 35 1 G

27% Suli,  Gormiddag,  Franff Sl . . ... ... 840
Galligraphie + o v « 4 o o + 10%-19Q

Qatinft Stil, o o v 0, W 8-11 I G,

Gftermiddag,  Hiftoriff Udarbeidelfe. . .« 3-6 IV Gl

jmn e,

-

9g% Sufi, Formiddbag,  Franff Sil. .. . ... . 10E-12F IV G,

-

Tegning. « + v v oo+ 840 I GL
Peligionspreve . » . » . + » 8~10
Gftermiddbag. Rpdff &til . . . oo L. 3-5 }II Gl
- OSamfg &€tilt v . oo .. 36 I G,

-

a9 Suli,  Formiddag.  Meligiongprove. . . o . . . 10F-12F IV CL
Ipft &til .. 00w .. 810 I GI,

GCftermibdag. Cngelff Stil . . . ...+ 57 IV GL

Galligaphie « « o ¢ o o 3-5 I GL

*
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